
09-21 年数列

题 1 (2021.1). 等差数列 {an} 满足 a2021 = a20 + a21 = 1，则 a1 的值为 。

题 2 (2020.1). 在等比数列 {an} 中，a9 = 13, a13 = 1，则 loga1
13 的值为 .

题 3 (2018.8). 设整数数列 a1, a2, · · · , a10，满足 a10 = 3a1, a2+a8 = 2a5，且 ai+1 ∈ {1+ai, 2+ai}, i =
1, 2, · · · , 9，则这样的数列的个数为 .

题 4 (2018.10). 已知实数列 a1, a2, · · ·，满足：对任意正整数 n，有 an(2Sn − an) = 1。其中 Sn 表示
前 n 项和。证明:
（1）对任意正整数 n，有 an < 2

√
n;

（2）对任意正整数 n，有 anan+1 < 1。

题 5 (2017.8). 设两个严格递增的正整数数列 {an}, {bn} 满足:a10 = b10 < 2017，对任意正整数 n，有
an+2 = an+1 + an, bn+1 = 2bn，则 a1 + b1 的所有可能值为 .

题 6 (2014.4). 数列 {an} 满足 a1 = 2, an+1 =
2(n+ 2)

n+ 1
an(n ∈ N∗)，则

a2014
a1 + a2 + · · ·+ a2013

=

题 7 (2013.8). 已知数列 {an} 共 9 项，其中 a1 = a9 = 1，且对每个 i ∈ {1, 2, · · · , 8}，均有 ai+1

ai
∈

{2, 1,−1

2
}，则这样的数列个数为 。

题 8 (2013.9). 给定正整数数列 {xn} 满足 Sn ≥ 2Sn−1，证明: 存在常数 C > 0，使得 xn ≥ C · 2n

题 9 (2012.10). 已知数列 {an}的各项均为非零实数，且对于任意正整数 n都有 (a1+a2+ · · ·+an)
2 =

a31 + a32 + · · ·+ a3n

（1）当 n = 3 时，求所有满足条件的三项组成的数列 a1, a2, a3；
（2）是否存在满足条件的无穷数列 {an}，使得 a2013 = −2012？

题 10 (2011.8). 已知 an = Cn
200 · (

√
6)200−n(n = 1, 2, · · · , 95)，则数列 {an} 中的整数项个数为 .

题 11 (2011.10). 已知数列满足:a1 = 2t− 3(t ∈ R, t ̸= ±1), an+1 =
(2tn+1 − 3)an + 2(t− 1)tn − 1

an + 2tn − 1
（1）求数列 {an} 的通项公式;
（2）若 t > 0，试比较 an+1 与 an 的大小.

题 12 (2010.4). 已知 {an} 是公差不为 0 的等差数列，{bn} 是等比数列，其中 a1 = 3, b1 = 1, a2 =

b2, 3a5 = b3，且存在常数 α, β 使得对每一个正整数 n 都有 an = logα bn + β，则 α+ β = .

题 13 (2009.10). 已知 p, q(q ̸= 0) 是实数，方程 x2 − px+ q = 0 有两个实数根 α, β，数列 {an} 满足
a1 = p, a2 = p2 − q, an = pan−1 − qan−2(n ≥ 3)

（1）求数列的通项公式（用 α, β 表示）
（2）若 p = 1, q =

1

4
，求 an 的前 n 项和。
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